Mathématiques Class : 4¢me

http://matheleve.com/ Prof : Chortani
»  I°/ Condition d’existence d’une primitive a une fonction f : ¥
N - Soit f une fonction définie sur un intervalle I. N
o Une fonction F définie et dérivable sur I est une primitive de fsur I si : o
VXxel=F (x)=1f(x)
::: Théoreme: :::
; Toute fonction continue (dérivable) sur un intervalle 1 admet une primitive sur I. ;
e I1°/ Non unicité de la primitive : A
w Théoreme : N
N Soit F une primitive de f sur un intervalle I alors G est une autre primitive de f sur un intervalle | si N
o et seulement si : G(x ) =F(x) +k N
o Exemples : o
::: - Soit f( x ) = 3x? — 2x + 4; les primitives F de f seront du type : F(x) =x®—x*+4x + kou k e R. :::
w - Soit g( x ) = 4x* — 3x? + 3x+2; les primitives G de g seront du type : G(x ) = gx5 -x3+ g x*+2x + kol k € R
% Détermination de la valeur de k : "
% - Soit f une fonction définie et continue (dérivable) sur | et Fy I’ensemble des primitives de f. e
w - Soit X, un élément de | et y, un réel quelconque ; alors il existe un unique Kk, c’est-a-dire une unique w
w primitive F, tel que : F (Xo) = Yo PAq
w En d’autres termes, pour déterminer k, il faut connaitre, pour un x, donnée de 1, la valeur de F (X,). w
I11°/Propriétés de calculs sur les primitives :
Yo e Soit | un intervalle ; e
e e fet g deux fonctions continues sur | ; PAe
W o F et G deux primitives respectives de f et g. PAe
w Alors : w
I e k.F est une primitive de k.f (pour tout réel k) w
o e F+ G estune primitive de f + g N
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1°/ Fonctions usuelles :

Fonctions usuelles

f(x) F(x)

a ax +k

X %x2+k

X" nezZn=-1 L X"k

' n+1

1

NF 2/ x +k
Sin x —Cosx + k
Cos X Sinx+k

Formules usuelles :

- Soient u et v deux fonctions continues et dérivables sur | ;
- U etV des primitivesde uet vsur | ;
-u’ et v’ les fonctions dérivées de u et v.

Formules usuelles

f F
u+v U+V
ku kU
u'xu’ neZn#-1 nilun+1+k
ji 2[u+k
u'x Sinu —Cosu+k
u’x Cos u Sinu+k
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